Méthode suites arithmético-géométriques
_________



On considère la suite  de nombres réels, définie pour tout entier n > 0 par la relation de récurrence suivante :

et la relation initiale :  		   

 est la suite définie pour tout entier naturel par :



1. Démontrer que  est ne suite géométrique dont on déterminera le premier terme et la raison.
2. Pour tout entier naturel n, exprimer , puis   en fonction de n.
3. Calculer la limite de  lorsque n tend vers l’infini.


	 est une suite géométrique














La suite  est donc une suite géométrique de raison  .





Premier terme :
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est donc la suite de raison ½ et de premier terme –4.



2. , puis  en fonction de n :















càd :                     

et donc :               



3.  Calcul de la limite de lorsque n tend vers l’infini :

Comme 



et donc 

	1.  est une suite géométrique
On démontre que  est une suite géométrique :
Pour cela, on calcule  en fonction de et on prouve qu’il est égal à  : 

On utilise la relation de récurrence 

On utilise la relation .

















Premier terme :
On calcule le premier terme de la suite  en utilisant les formules données dans l’énoncé :

   
,    donc 




2. , puis  en fonction de n :
Puisque  est une suite géométrique, on peut exprimer en fonction de n :
D’après le cours, 






Ensuite on utilise la relation  de l’énoncé :



pour exprimer  en fonction de n :








3.  Calcul de la limite de lorsque n tend vers l’infini :

Il faut se rappeler que :

 tend vers 0 lorsque q est compris entre –1 et 1 ;

 tend vers  lorsque q>1
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