
	
  
	
  
Soient	
  𝑢  et  𝑣	
  deux	
  vecteurs	
  non	
  nuls	
  et	
  non	
  colinéaires.	
  
	
  

𝑥𝑢 + 𝑦𝑣 = 𝑥′𝑢 + 𝑦′𝑣	
  
	
  
	
  

⇔ 𝑥𝑢 − 𝑥!𝑢 = 𝑦!𝑣 − 𝑦𝑣	
  
	
  

⇔ 𝑥 − 𝑥! 𝑢 = 𝑦! − 𝑦 𝑣    (1)	
  
	
  

Si	
  𝑥 ≠ 𝑥!,𝑎𝑙𝑜𝑟𝑠 ∶   𝑢 = !!!!
!!!!

𝑣,	
  ce	
  qui	
  équivaut	
  que	
  𝑢  et  𝑣	
  sont	
  colinéaires.	
  
	
  
Or	
  par	
  hypothèse,	
  u	
  et	
  v	
  ne	
  sont	
  pas	
  colinéaires,	
  donc	
  𝑥 = 𝑥′	
  
	
  
Donc	
  :	
   1 ⇔ 𝑦! − 𝑦 𝑣   = 0	
  
	
  

⇔ 𝑦! − 𝑦 = 0  𝑜𝑢  𝑣   = 0	
  
	
  
	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  	
  ⇔ 𝑦! = 𝑦	
  car	
  	
  on	
  a	
  supposé	
  𝑣  non	
  	
  nul	
  

CQFD	
  
	
  

	
  


