
	
  
	
  

1.	
  Montrons	
  que	
  𝐴𝐺 = !
!
𝐴𝐵 − 𝐴𝐶	
  

	
  
𝐺𝐴 + 3𝐺𝐵 − 2𝐺𝐶 = 0	
  

𝐺𝐴 + 3𝐺𝐴 + 3𝐴𝐵 − 2𝐴𝐺 − 2𝐴𝐶 = 0	
  
𝐴𝐺 = 3𝐺𝐵 − 2𝐺𝐶	
  
2𝐴𝐺 = 3𝐴𝐵 − 2𝐴𝐶	
  

𝑨𝑮 =
𝟑
𝟐𝑨𝑩− 𝑨𝑪	
  

	
  
2.	
  De	
  la	
  même	
  manière	
  :	
  𝑨𝑯 = − 𝟑

𝟒
𝑨𝑩+ 𝟏

𝟐
𝑨𝑪	
  

	
  
𝟑.      𝐴𝐺	
  et	
  𝐴𝐻	
  colinéaires	
  car	
  𝐴𝐺 = − !

!
𝐴𝐻	
  donc	
  les	
  points	
  A,	
  G	
  	
  et	
  	
  H	
  	
  sont	
  alignés.	
  

	
  
	
   	
  



	
  
 
1.  BCDE parallélogramme ? 
BCDE parallélogramme ssi 𝐵𝐶 = 𝐸𝐷 
Soit 𝑥;𝑦  les coordonnées de E : 

𝐵𝐶 −1
−2   𝑒𝑡  𝐸𝐷 3− 𝑥

−3− 𝑦  

𝐵𝐶 = 𝐸𝐷   ⇔    3− 𝑥 = −1
−3− 𝑦 = −2  ⇔    𝑥 = 4

𝑦 = −1 

 
donc 𝑬(𝟒  ;   −𝟏)  
 
L étant le centre du parallégramme,  L  est le milieu des segments 𝐵𝐷   𝑒𝑡   𝐶𝐸 , 

donc :  𝑩𝑳 = 𝑳𝑫  𝒆𝒕  𝑪𝑳 = 𝑳𝑬 
 
2. Pour tout point M du plan, 𝑀𝐸 +𝑀𝐶 = 𝑀𝐵 +𝑀𝐷 = 2𝑀𝐿 ? 
 
Prouvons que 𝑀𝐸 +𝑀𝐶 = 𝑀𝐵 +𝑀𝐷  : 
 
On sait que : 𝐵𝐶 = 𝐸𝐷 
𝐵𝑀 +𝑀𝐶 = 𝐸𝑀 +𝑀𝐷 donc… cqfd 
 
Prouvons que 𝑀𝐵 +𝑀𝐷 = 2𝑀𝐿 
 

𝐵𝐿 = 𝐿𝐷 
𝐵𝑀 +𝑀𝐿 = 𝐿𝑀 +𝑀𝐷 
𝑴𝑩+𝑴𝑫 = 𝟐𝑴𝑳 

 
3) On sait que :  𝟐𝑮𝑨   +   𝑮𝑩   +   𝑮𝑪  +   𝑮𝑫+   𝑮𝑬   =   𝟎   
                       et 𝑴𝑬+𝑴𝑪 = 𝑴𝑩+𝑴𝑫 = 𝟐𝑴𝑳 
 
a) 2GA   +   4GL   =   0 ? 
 
On sait que : 
 

2𝐺𝐴  +   𝐺𝐵   +   𝐺𝐶   +   𝐺𝐷   +   𝐺𝐸   =   0  
 



2𝐺𝐴 + 𝐺𝐿   +   𝐿𝐵   + 𝐺𝐿   +   𝐿𝐶   +   𝐺𝐿   +   𝐿𝐷   +   𝐺𝐿   +   𝐿𝐸   =   0  
 

2𝐺𝐴   + 4𝐺𝐿   + 𝐿𝐵   + 𝐿𝐶   +   𝐿𝐷   +   𝐿𝐸   =   0  (1)  
 
Or d’après 2) (on remplace M par L), 
 𝐿𝐸   +   𝐿𝐶   =   𝐿𝐵   +   𝐿𝐷   =   2  𝐿𝐿   =   0,  
donc (1) devient : 𝟐𝑮𝑨   +   𝟒𝑮𝑳   =   𝟎  , 
 
 
b) 𝐴𝐺   =   2/3  𝐴𝐿 ? 
 
2𝐺𝐴   +   4𝐺𝐿   =   0 donc 𝐺𝐴   =   −2𝐺𝐿  

       donc 𝐴𝐺   =   2𝐺𝐿 
                              donc 𝐴𝐺   =   2  𝐺𝐴   +   2  𝐴𝐿 
                              donc 3𝐴𝐺   =   2𝐴𝐿     
                              donc 𝑨𝑮   = 𝟐

𝟑
  𝑨𝑳 

 
Ceci prouve que les vecteurs 𝑨𝑮      𝐞𝐭  𝑨𝑳 sont colinéaires, et donc les points A, G et 

L  sont alignés. 
 
Coordonnées de G : 
 
On a : L(1 : -2) et  A(3 ; 3) 
 

𝐴𝐺 𝑥 − 3
𝑦 − 3   𝑒𝑡  𝐴𝐿 −2

−5   𝑑𝑜𝑛𝑐  
𝑥 − 3 =

2
3× −2

𝑦 − 3 =
2
3
×(−5)

  𝑑𝑜𝑛𝑐
𝑥 = −

4
3+ 3 =

5
3

𝑦 = −
10
3 + 3 = −

1
3

 

 
D’où : 𝑮 𝟓

𝟑
;   − 𝟏

𝟑
 

 
4. I(1 ; 1)    
 
5. I,G  et  D  sont  alignés  ? 
On sait que : 𝐺 !

!
;   − !

!
   I(1 ; 1)   D(3 : -3) 

 

𝐼𝐺
2
3 ;   −

4
3     𝑒𝑡      𝐼𝐷   2  ;   −4      

donc  𝐼𝐺 =
1
3 𝐼𝐷,

𝑐𝑒  𝑞𝑢𝑖  𝑝𝑟𝑜𝑢𝑣𝑒  𝑞𝑢𝑒  𝐼𝐺  et  𝐼𝐷  𝑠𝑜𝑛𝑡  𝑐𝑜𝑙𝑖𝑛é𝑎𝑖𝑟𝑒𝑠  𝒅𝒐𝒏𝒄  𝑰,𝑮  𝒆𝒕  𝑫  𝒔𝒐𝒏𝒕  𝒂𝒍𝒊𝒈𝒏é𝒔.   
 

	
  


